Definice. Funkce F': R — R™ se nazve spojitd v bodé xg € R", jestlize:

(Ve >0)(36 > 0) [[lz — wol| <6 = [|F(x) — F(xo)|| < €]

kde ||z|| = /2?2 + - - - + 22 je pifslusnd norma v R".

Tvrzeni VII.1.

VII.2.

VII.3.

VIIL.4.

VIL.5.

Necht F' : R® — R™ je spojitd v bodé o € R™, necht G : R™ — R* je spojitd v
bodé yo = F(x9) € R™. Pak G o F : R" — R je spojitd v bodé z.

Ukazte z definice: je-li y : R — R spojitd v bodé zg, je ¢ : R — R?, definovand jako
o(x) = (x,y(x)), spojitd v bodé z.

[Princip lepeni.] Mé&jme funkci 4 : (a,b) — R a bod ¢ € (a,b). Necht plati:

1. y je feSeni rovnice ¢y = f(z,y) na (a,c) i na (c,b)

2. y je spojitd v bodé ¢, f je spojitd v bodé (c,y(c)) € R?
Potom y je feseni dané rovnice na celém (a,b).

Najdéte priklad funkce f : R — R, nespojité v bodé 0 tak, ze rovnice 3y’ = f(y) s
pocateéni podminkou y(0) = 0 nemé feSeni na zadném okoli bodu 0.

Necht y : (a,b) — R a f: R? — R jsou spojité. Potom podminku splnén{ rovnice

y(@) = flz,y(x), Vo€ (ab)

lze oslabit nédsledujicim zpusobem:

i) uvazujeme pouze pravostrannou derivaci

ii) vynechdme kone¢nou mnozinu N C (a, b)

)
)
*ii) lze vynechat spocetnou mnozinu?

iv) lze vynechat nulovou mnozinu?



VIL5 specidlni (fakticky ekvivalentni) pfipad je: jsou-li y, h spojité, pak definici ,,y je
primitivni funkce k i na (a,b)” lze oslabit analogickym zpusobem.



