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8.4 Prerovnani rad a soudin rad |

Definice (3 Prerovnani fady D 9.4.1)

Necht {ax} C Ra ¢: N — N je bijekce. Pak fadu >/, a, ) nazveme
prerovnanim tady . ax (odpovidajicim bijekci ).
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Necht {ax} C Ra ¢: N — N je bijekce. Pak fadu >/, a, ) nazveme
prerovnanim tady . ax (odpovidajicim bijekci ).

Definice (4 Kladna a zéporna ¢ast D 9.4.2)
Necht x € R. Kladnou ¢&dst &isla x definujeme jako x™ := max{x,0} a
zdpornou ¢&dst jako x~ := max{—x, 0}.
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Necht x € R. Kladnou ¢&dst &isla x definujeme jako x™ := max{x,0} a
zdpornou ¢&dst jako x~ := max{—x, 0}.

Lemma (2 Charakterizace absolutni a neabsolutni konvergence V 9.4.4)
Necht {ax} C R. Pak

(i) Y°52, ax konverguje absolutné <> Y 72 af a > o, a, konverguji.

(i) =32, ak konverguje neabsolutné = Y12 af =372 a, = oo.



8.4 Prerovnani rad a soudin rad |l

Véta (15 O prerovnani absolutné konvergentni fady V 9.4.6)

Necht {a} C R a fada Y2, ax konverguje absolutné. Pak kazdé jeji
prerovnani konverguje absolutné a ma stejny soucet.



8.4 Prerovnani rad a soudin rad |l

Véta (15 O prerovnani absolutné konvergentni fady V 9.4.6)

Necht {a} C R a fada Y2, ax konverguje absolutné. Pak kazdé jeji
prerovnani konverguje absolutné a md stejny soucet.

Véta (16 Riemannova véta o prerovnani neabsolutné konvergentni fady V
9.4.7)

Necht {ax} C R a fada 3.2 ax konverguje neabsolutné. Pak pro kazdé S € R*
existuje prerovnani fady > .2 ax se souctem S.



8.4 Prerovnani rad a soucin fad Il

Definice (5 Zobecnénd ¥Fada a jeji konvergence D 9.4.8)

Necht M je spodetna mnoZina (existuje bijekce mezi M a N). Rekneme, ze
zobecnénd fada )~ ., am konverguje, jestlize existuje takova bijekce

@: N —= M, ze 3272 a) je absolutné konvergentni. Pak definujeme

D mem Am = D0 Ap(k)-
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Definice (5 Zobecnénd ¥Fada a jeji konvergence D 9.4.8)

Necht M je spodetna mnoZina (existuje bijekce mezi M a N). Rekneme, ze
zobecnénd fada )~ ., am konverguje, jestlize existuje takova bijekce

@: N —= M, ze 3272 a) je absolutné konvergentni. Pak definujeme

D mem Am = D0 Ap(k)-

Véta (17 Cauchyova véta o soucinu fad V 9.4.12)
Necht {ai},{bx} C R a necht fady Y ;2  ax a > .o, bk konverguji absolutné.
Pak je rada ij.:l ajb; absolutné konvergentni a plati

[eo] oo

S ab— (Sa)(Sb).

ij=1 k=1 k=1



8.5 Metoda aritmetickych priimér(i a césarovské soucty |

Definice (6 Cesarovska s¢itatelnost D 9.5.5)

Necht {a,} C R. Pro vdechna n € N definujme S, =>"/_, ax a

on=23"1_, Sk. Rekneme, 7e > 32, ax je cesarovsky scitatelnd, jestlize
limp—00 on € R. Cislo A := lim,_,o 0, pak nazveme cesarovskym souctem fady
> e ak apiseme (C,1) 372 a = A.
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Definice (6 Cesarovska s¢itatelnost D 9.5.5)

Necht {a,} C R. Pro vdechna n € N definujme S, =>"/_, ax a

on=23"1_, Sk. Rekneme, 7e > 32, ax je cesarovsky scitatelnd, jestlize
limp—00 on € R. Cislo A := lim,_,o 0, pak nazveme cesarovskym souctem fady
> e ak apiseme (C,1) 372 a = A.

Véta (18 O konvergenci aritmetickych praméra)

Ma-li Fada >~;° | ax soucet S (vlastni, nebo nevlastni), potom je téZ césarovsky
scitatelnd a md soucet (C,1) také S.



9 Mocninné fady
9.1 Zakladni vlastnosti mocninnych rad |

Definice (1 Mocninnd fada D 10.1.1)
Necht {a,} C C a z € C. Pak fadu

oo

Z ak(z — z0)*jemocn
k=0

nazyvdme mocninnou fadou se stfedem zy. Cisla ax nazyvame koeficienty
mocninné fady.
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Véta (1 Absolutni konvergence mocninné fady)

Necht >°7° | axz* je mocninnd fada. Necht existuje z € C\ {0} takové, Ze
fada >°7°, akzf konverguje. Potom pro viechna z € C, |z| < |z| fada

> e, akz" konverguje absolutné.




9.1 Zakladni vlastnosti mocninnych rad Il

Véta (2 O konvergenci mocninné fady V 10.1.3)
Necht {ax} C C. Polozme

1 1 1
R: s konvenci — = o0 a — = 0.

T limsupy o, /]3] 0 o0

Pak
(i) fada S0, akz" konverguje absolutné na Br
(i) fada >_;°, axz* nekonverguje na {z € C: |z| > R}

(iii) existuje-li limi—oo | ;%~|, pak se rovnd R
+

(iv) existuje-li limx_o0 /|ak|, pak se rovnd %.




